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Interrogation N°6 - Solutions

Fonctions circulaires

Série A
Le 27 novembre 2018 Classe: 6B
) . L. o (r\ . (3x 27w . oy ,
1. Déterminer la période de f(z) = cos (g) -sin (== + =) Justifier en détail les résul-

tats.

Les calculs sont similaires & ceux développés lors des séances d’exercices. La période de

3 2 8 2
cos? (g) est 31 et celle de sin [ + T est 8 (le terme g n’influence en rien la

4 5) 3
période). La période de f(x) est donc 247 (pged des périodes des deux fonctions)
. z? cosx
2o e S

Par le théoréme de I’'étau, on a —1 < cosx < 1. Dés lors

—z2 x2cosx x?
2—x3 = 2—gx3 T 2—23
2 2 2
. —x . T N . T CoST
et lim T3 = lim a3 = 0. Dés lors lim -3 = 0
z—+oo0 2 —x z—+oo 2 —x T—+00 2—zx
2
. T7CcosST
(b) lim ——-——
z—0 1 — cos2x
2
. T Ccosx 0
Onalm ———=-F.L
z—0 1 — cos2x 0
. x2cosx . 22 cosx . CoS T 1
= lim = lim = lim = —

=0 1—(1-2sin’z) 20 2sin®z 250 2 2
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3. On donne la fonction f(z) = ST sfinie sur [—m, 7.
1+ cos? x
(a) Etudier la parité de la fonction. En déduire U'intervalle d’étude.

Puisque cos(—x) = cosz, on voit que f(—z) = f(z). La fonction est donc paire et
peut étre étudier sur U'intervalle [0, 7].

(b) Etudier les variations de f(x).

sin (2 cos z — sin?

!
i) (14 cos?z)?
Sur [0, 7] (en raison du domaine de définition de la fonction et de son caractére pair),
z=0
fllz) =0 ¢ z=7
x=cos H(v2—1)

Le tableau de signe de f’(x) est :

x)

x 0 cos 12— 1) s
sin z 0 + + 0
2cosz — sin® x + 0 -
0+ 0 -0
m M
(01) 7 (cos (VZ—1), ﬂ; H N o)

3
(c) Ecrire I’équation de la tangente a la courbe d’équation y = f(x) au point d’abscisse Zﬂ

f<377>:2—\/§etf,<?zr>:_4+\/?
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Interrogation N°6 - Solutions

Fonctions circulaires

Série B

Le 27 novembre 2018 Classe: 6B

az) . COS (356 + 37T> Justifier en détail les résul-

1. Déterminer la période de f(x) = sin? ( 1 7 -

tats.

Les calculs sont similaires & ceux développés lors des séances d’exercices. La période de

3 3 10
sin? (g) est 47 et celle de cos g + 77r est Tﬂ (le terme 77r n’influence en rien la
période). La période de f(x) est donc 607 (pged des périodes des deux fonctions)
1—cosx

2. On donne la fonction f(x) = définie sur [—m, 7]

cos?x +1

(a) Etudier la parité de la fonction. En déduire U'intervalle d’étude.

Puisque cos(—z) = cosz, on voit que f(—xz) = f(z). La fonction est donc paire et
peut étre étudier sur I'intervalle [0, 7].

(b) Etudier les variations de f(x).

sin (2 cos x + sin? )

f(@) =

(=) (14 cos?z)?

Sur [0, 7] (en raison du domaine de définition de la fonction et de son caractére pair),
z=0

flz)=0& ¢ z=7

r =cos (1 —+/2)

Le tableau de signe de f’(x) est :

x 0 cos~1(1 —/2) T
sinx 0 + 4 0
2 cos x + sin® z + 0 -
0 - 0 - 0
m M
00) ~ (eos1-v3, 25 N

(c) Ecrire I'équation de la tangente a la courbe d’équation y = f(z) au point d’abscisse
T
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3.

(a)

. x3sinx
lim VY
Tr—+00 xTr= — 3

Par le théoréme de I'étau, on a —1 < cosx < 1. Dés lors

a3 - 23 sinz a3
x4 -3~ x4 -3 —2t-3
3 3
et lim - = lim = = 0. Dés lors lim
T—>+00 r*—3 x40  x*—3 T—r+00
2 cosx

lim ———
z—0 cos2x —1

2
. T Ccosx 0
Onalm —=-F.L
x—0 cos2x — 1 0
. 22 cosx . 22 cosx . cos T
= lim =lim —— =lim

=0 (1—-2sin?z) -1 250 —2sin?x 20  —2

x°sinx
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